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Dowody - podzielnos¢ i liczby catkowite

Proste dowody algebraiczne o podzielnosci i parzystosci.

Dziat: Liczby rzeczywiste  Liczba zadan: 10 Wygenerowano: 14 wrzesnia 2026  allmath.pl

PRZYPOMNIENIE
Liczbe parzysta zapisujemy jako 2k, nieparzysta jako 2k + 1, liczby kolejne jako n,n + 1,n + 2. Dowod
polega na przeksztatceniu wyrazenia do postaci m - (liczba catkowita).

o Uzasadnij podzielnos¢ (zapisz szkic dowodu)
a) Wykaz, ze suma trzech kolejnych liczb catkowitych jest podzielna przez 3.
b) Wykaz, ze iloczyn dwéch kolejnych liczb naturalnych jest parzysty.
c) Wykaz, ze suma dwoch kolejnych liczb nieparzystych jest podzielna przez 4.
d) Wykaz, ze rdznica kwadratéw dwdch kolejnych liczb naturalnych jest liczbg nieparzysta.
e) Wykaz, ze dla kazdej liczby catkowitej n liczba n® — n jest podzielna przez 6.
f) Wykaz, ze kwadrat liczby nieparzystej daje reszte 1 z dzielenia przez 8.

a Sprawdz na przyktadach, a nastepnie uzasadnij ogélnie

a) Wykaz, ze liczba 3n + 33 jest podzielna przez 3 dla kazdej liczby catkowitej n.
b) Wykaz, ze liczba 4n + 20 jest podzielna przez 4 dla kazdej liczby catkowitej n.
c) Wykaz, ze liczba 4n + 28 jest podzielna przez 4 dla kazdej liczby catkowitej n.

d) Wykaz, ze liczba 2n + 22 jest podzielna przez 2 dla kazdej liczby catkowitej n.



Odpowiedzi — Dowody - podzielnos¢ i liczby catkowite

Zadanie 1. Uzasadnij podzielnos¢ (zapisz szkic dowodu)

a)n+(n+l)+(n+2)=3n+3=3(n+1) b) jedna zliczb n, n + 1 jest parzysta, wiec iloczyn tez

Q) 2k+1)+(2k+3) =4k +4=4(k+1) d) (n+1)2—n2=2n+1

e) n® —n = (n—1)n(n+ 1) — iloczyn trzech kolejnych liczb ~ f) (2k 4 1)? = 4k(k +1) + 1, a k(k + 1) jest parzyste
dzieli sie przez2i 3

Zadanie 2. Sprawdz na przyktadach, a nastepnie uzasadnij ogélnie

a) 3n+33=3(n+11) b) 4n + 20 = 4(n + 5)

€) 4n+28=4(n+7) d) 2n+22=2(n+11)
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