{A}ALLMATH LICEUM — PODSTAWA KLASA 11

Optymalizacja funkcji kwadratowej

Najwieksza i najmniejsza wartos¢ funkcji kwadratowe;j.

Dziat: Funkcje  Liczba zadan: 14 ~ Wygenerowano: 14 wrzesnia 2026  allmath.pl

PRZYPOMNIENIE

Funkcja kwadratowa f(x) = az”® + bz + ¢ przyjmuje wartos¢ ekstremalng w wierzchotku p = —£: dlaa <0
jest to wartos¢ najwigksza, dla a > 0 — najmniejsza. W zadaniach optymalizacyjnych zapisujemy wielkos¢ jako
funkcje kwadratowa jednej zmienne;.

o Wyznacz warto$¢ najwieksza lub najmniejsza funkgji

a) f(z)=2>-8z+16 b) f(z) = —z? — 10z — 23 c) f(z) =2z%— 16z + 36
d) f(z)=—-2>-6z -7 e) f(z) = —2z% — 4z — 8 f) f(z) =22 -4z + 10
g) f(z) = —22% + 16z — 37 h) f(z) = —2z% + 20z — 58 i) f(z) = —22-8z—10

a Zadania optymalizacyjne

a) Suma dwoch liczb wynosi 42. Jakie to liczby, jesli ich iloczyn ma by¢ najwiekszy? Podaj ten iloczyn.
b) Z 48 m siatki ogradzamy prostokatny wybieg. Jakie wymiary daja najwieksze pole? Oblicz to pole.

c) Prostokatna dziatke przy rzece ogradzamy z trzech stron (bok przy rzece bez ogrodzenia), majac 76 m
siatki. Jakie wymiary daja najwieksze pole?

d) Wysokos¢ pitki rzuconej pionowo opisuje h(t) = —5t* + 30t. Po jakim czasie pitka jest najwyzej i na jakiej
wysokosci?

e) Przy cenie 36 zt sprzedaje sie 117 sztuk. Kazda obnizka o 1 zt zwieksza sprzedaz o 6 sztuk. Zapisz przychod
jako funkcje obnizki z i wyznacz obnizke dajaca najwiekszy przychod.
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Odpowiedzi — Optymalizacja funkcji kwadratowej

Zadanie 1. Wyznacz wartos¢ najwieksza lub najmniejsza funkgji

a) min=0dlax=4 b) max=2dlax=-5 c) min=4dlax=4 d) max=2dlax=-3
e) max = -6dlax = -1 f) min=6dlax=2 g) max =-5dlax=4 h) max=-8dlax=5
i) max=6dlax=-4

Zadanie 2. Zadania optymalizacyjne

a) 21i21; 441 b) 12 x 12 m; 144 m?

c) 19 m x 38 m; pole 722 m? d) t=3s,h=45m

e) P(z) = (36 —z)(117 + 6z), = = 8.25
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