
LICEUM — ROZSZERZENIE KLASA III

Okrąg i prosta analitycznie
Wzajemne położenie prostych i okręgów.
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PRZYPOMNIENIE

Wzajemne położenie prostej i okręgu zależy od odległości  środka od prostej:  – sieczna,  –
styczna,  – rozłączne. Dwa okręgi o promieniach  i odległości środków : styczne zewnętrznie gdy

, wewnętrznie gdy .

1 Zbadaj położenie prostej względem okręgu

a) b)

c) d)

e) f)

g) h)

2 Zbadaj wzajemne położenie okręgów

a) b)

c) d)

e) f)

3 Styczna do okręgu w punkcie

a) b)

c) d)

4 Zadania

a) Wyznacz punkty wspólne okręgu  i prostej .

b) Dla jakich wartości  prosta  jest styczna do okręgu ?

d d < r d = r

d > r r ​, r ​1 2 d

d = r ​ +1 r ​2 d = ∣r ​ −1 r ​∣2

(x + 3) +2 (y + 2) =2 16, x − 9 = 0 (x + 4) +2 (y + 4) =2 4,  +y − 5 = 0

(x + 0) +2 (y − 2) =2 25,  3x + 4y − 27 = 0 (x + 1) +2 (y + 1) =2 16, x − 4 = 0

(x + 0) +2 (y − 2) =2 1,  4x + 3y + 6 = 0 (x − 3) +2 (y − 3) =2 16, x − 1 = 0

(x − 2) +2 (y + 2) =2 1, x + 2 = 0 (x − 4) +2 (y + 4) =2 1, x + 4 = 0

S ​ =1 (0, 0),  r ​ =1 4; S ​ =2 (1.5, 2),  r ​ =2 1 S ​ =1 (0, 0),  r ​ =1 4; S ​ =2 (1.5, 2),  r ​ =2 3

S ​ =1 (0, 0),  r ​ =1 1; S ​ =2 (1.5, 2),  r ​ =2 4 S ​ =1 (0, 0),  r ​ =1 3; S ​ =2 (2.5, 6),  r ​ =2 4

S ​ =1 (0, 0),  r ​ =1 2; S ​ =2 (3, 4),  r ​ =2 2 S ​ =1 (0, 0),  r ​ =1 2; S ​ =2 (1.5, 2),  r ​ =2 1

x +2 y =2 25, P = (−3, 4) x +2 y =2 25, P = (3, 4)

x +2 y =2 25, P = (4, 3) x +2 y =2 25, P = (5, 0)

x +2 y =2 25 y = x + 1

m y = x + m x +2 y =2 8
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Odpowiedzi — Okrąg i prosta analitycznie
Zadanie 1. Zbadaj położenie prostej względem okręgu

a) d = 6: rozłączne b) d = 1: sieczna c) d = 7: rozłączne
d) d = 3: sieczna e) d = 0: sieczna f) d = 4: styczna
g) d = 0: sieczna h) d = 0: sieczna

Zadanie 2. Zbadaj wzajemne położenie okręgów
a) |S₁S₂| = 2.5: jeden wewnątrz drugiego b) |S₁S₂| = 2.5: przecinają się c) |S₁S₂| = 2.5: jeden wewnątrz drugiego

d) |S₁S₂| = 6.5: przecinają się e) |S₁S₂| = 5: rozłączne zewnętrznie f) |S₁S₂| = 2.5: przecinają się

Zadanie 3. Styczna do okręgu w punkcie
a) b) c)

d)

Zadanie 4. Zadania
a) (3, 4) i (−4, −3) b) m = 4 lub m = −4

−3x + 4y = 25 3x + 4y = 25 4x + 3y = 25

5x = 25
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