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Optymalizacja z pochodng

Zadania optymalizacyjne rozwigzywane pochodna.
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PRZYPOMNIENIE

Zadanie optymalizacyjne: 1) wprowadz zmienng i zapisz badang wielko$¢ jako funkcje tej zmiennej, 2) ustal
dziedzine, 3) oblicz pochodna i znajdz jej miejsca zerowe, 4) zbadaj znak pochodnej, 5) podaj wartos¢
ekstremalna.

n Rozwiaz

a) Z kwadratowego arkusza blachy o boku 12 wycinamy w rogach kwadraty o boku z i zaginamy brzegi,
tworzac pudetko. Dla jakiego x objetos$¢ pudetka jest najwieksza?

b) Liczbe 12 roztdéz na dwa dodatnie sktadniki tak, aby iloczyn jednego z nich i kwadratu drugiego byt
najwiekszy.

c) Jakie wymiary ma prostokat o obwodzie 40 i najwiekszym polu? Uzasadnij pochodna.

d) W potkole o promieniu 4 wpisano prostokat (jeden bok na srednicy). Wyznacz wymiary prostokata o
najwiekszym polu.

e) Puszka w ksztatcie walca ma miec objetos¢ 16x. Dla jakiego promienia pole powierzchni catkowitej jest
najmniejsze?

f) Wyznacz najmniejsza wartos¢ funkdji f(z) = « + 2 dla z > 0.
g) Punkt P lezy na paraboli y = . Dla jakiego P odlegtos¢ od punktu (0, 3) jest najmniejsza?

h) Trojkat prostokatny ma przeciwprostokatng dtugosci 10. Dla jakich przyprostokatnych jego pole jest
najwieksze?
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Odpowiedzi — Optymalizacja z pochodna
Zadanie 1. Rozwiaz

a) x=2,V=128
c) 10 x 10
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b) 4i8 (4-8%=256)

d) 42 x 22, P =16
f) 6(dlax=3)

h) 5v/2i52, P =25
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