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Pochodna funkgji

Reguty rézniczkowania, styczna do wykresu, ekstrema lokalne.

Dziat: Funkcje  Liczba zadan: 103 Wygenerowano: 14 wrze$nia 2026  allmath.pl

PRZYPOMNIENIE

! ! !
(") =nz" L (c- f) =cf . (f+9) =f+4d (fg9) =Ffg+ fq. (Jg:) = f—%ii. Styczna w punkcie zg:
y = f'(zo)(x — x0) + f(z0). Ekstremum: f'(z¢) = 0 i zmiana znaku pochodne;j.

n Oblicz pochodna funkgji

a) f(xr) =22% 422+ 3z +6
o flx)=a®— 22+ 2z —4

e) f(z) =4z +2* — 22+ 8
g) f(z) =223 +4z -3

i) f(x) =3x% — 422 4+ 5z + 2
k) f(z) =22*+3z—9

m) f(z) =23 +222+z—3

o) f(z) =2 — 2> — 3z — 2

q f(z)=223+322 -z -3
s) f(z) =3a® —22®> — 3z — 3
u) f(z)=2°—-222 -3z -5
w) f(z) =223 — 222 — 5z — 3
y) f(z) =42 + 2% + 4z — 2
a) f(z) = 42% + 22% — 6z — 4
c) f(z)=4z®+ 62> —z+6
e) f(z) =223 +3z—4

g) f(z) =2z — 222 4 6z — 2

i) f(z) =23+ 622 — 5z — 6

b) f(z) =23+ 52 — 4z +5
d) f(z) =3¢%+ 2?43

f) f(z) =32> —22° — 52 +6
h) f(z) =22° + 322 — 2z — 4
) f(z) =223 + 322 + 62+ 8
) f(z) =2 — 52> -5z —9
n) f(z) =223 -2 +2+6
p) f(z) =223 — 5z — 6

r) f(z)=3z%+322+ 42+ 6
t) f(x) = 2%+ 22% —2 — 2
v) f(z) =42® + 42 + 4z +5
x) f(z)=2°+2° — 6z —3
z) f(z) =2* — 32 + 6z + 1
b) f(z) =32% — 2 — 4z — 1
d) f(z) = 32® + 52> — 5z — 5
f) f(z) = 2* + 222 — 62+ 3

h) f(z) =323 + 322 + 5z — 2



a Pochodna iloczynu i ilorazu

a) f(z) = (2 +1)(x - 3)

<) f(z) ===

&) f(z) = 4

o2

a Wyznacz rownanie stycznej w punkcie z,

a) f(z)=22>+3z—2, 2o =3

o) f(z) =22 +4z—1, g = —2

e) f(z) =x*—3z+5, 2o =3

9) f(z) =322 +4z+1, 2= —1

i) f(z)=322—z+1, zg=—2

k) f(z)=2*+z—3, 2o = —3

m) f(z) =222 +4z+3, zg = -3

o) f(z) =3z2 -5z —3, zg = —2

q) f(z) =32 -5z +4, 2o = -3

s) f(z) =3z* -2z +1, zp =2

u) f(z) =322 +zx+5, 2o =3

w) f(z) =322 —4z -5, 2y = —3

y) f(z) =322 -2z -3, 2o = -2

a) f(z) =2z -5z, p=0

€) f(z)=322+3z—-1,zy=1

e) f(z) =22 -2z, =3

g) f(z)=z*+z2—-3,20=0
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b) f(z) = 25
d) f(z) = ovz
f) f() = (22— 1)?

b) f(z) = 322 — 5z, o = 3

d) f(z)=2> -2z -2, zp=3
f) flz) =252 +2, 9= —1
h) f(z) =2?>+5z —5, g = —1
j) f(z) =a? — 3z, zy = —3

D) f(z) = 2% — 4z, zp = —3

n) f(z) =222 -4z +1, o = -2
p) f(z) =32 +3z+3, zg=1
r f(z)=32>+2z+1, z=1
t) f(z) =322 — 4z, xo =1

V) f(z) =322 +2, zp = -2

x) f(z)=3z2+z+1, zp=1
2) f(x) =a® -4z —2, 29 =0
b) f(z) =322 +4, zp=1

d) flz) =22 —z, 7y =2

f) f(z) =22 — 4z — 3, 2o = —2

h) f(z) =322 -5z -1, g = -2

pochodna



n Wyznacz ekstrema lokalne

a) f(z) = 2z% + 15z% + 36z — 10
c) f(z) =223+ 62> — 18z — 10
e) f(z) =2z® — 922 + 122 — 6
9) f(z) =22*+92° + 122 - 6
i) f(z) = 22° — 2722 + 108z + 10
k) f(z) = 22° — 622 — 18z + 10
m) f(z) =223 — 622 — 18z + 8
o) f(z) =223+ 922 + 12z — 10
q) f(z) =2z%+ 622 — 2

s) f(z) = 22% + 92% + 122 — 2
u) f(z) =2z + 122> + 18z + 6
w) f(z) = 223 + 152% + 36z — 4
y) f(z) = 223 + 622 + 2

a) f(z) =2x° - 32>+ 4
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b) f(z) = 22 — 1822 4 30z + 10
d) f(z) =223+ 9z2% +8

f) f(z) = 2z% — 1222 4 18z — 10
h) f(z) =2z — 6246

) f(z) =223 + 62 — 18z — 2

1) f(z) =2x% — 1222 + 18z — 2
n) f(z) =2z% — 32246

p) f(z) =223 + 322 — 12z — 2
r) f(z) =223 — 922 — 8

t) f(z) = 223 — 1522 4 24z + 4
v) f(z) = 22> — 32% — 4

x) f(z) = 2z — 1222 + 18z + 2
z) f(z) =223 + 62° + 6

b) f(z) = 22 — 182> 4+ 30z — 4

pochodna



Odpowiedzi — Pochodna funkgji

Zadanie 1. Oblicz pochodna funkgji

a) f'(z) =6z> -8z +3
d) f'(z) =92 + 2z

g) f'(z) =6z +4

i) f'(z) =62+ 62 +6
m) f'(z) =322 +4z+1
p) f'(z)=62"—5

s) f'(z) =92> — 4z — 3

"(z) = 62 + 62 — 1
t) fl(x) =62 +4z—1

c) fl(z) =3x2 -2z + 2
f) f
i) f'(z) =92> -8z +5
1) f(z) =32>—-10z -5
o) f'(z) =3z —2z—3
r) f'(z) = 9z% + 6z + 4
u) f'(z) =32 — 4z — 3

(
() =922 — 4z — 5

(z)
v) f(z) =122% + 8z + 4 w) f'(z) =6z —4x —5 x) f'(z) = 32% + 2z — 6
y) fl(z) =122% + 22+ 4 z) f'(z) =32z —62+6 a) fl(z) =122+ 42— 6
b) f'(z) = 92> — 2z — 4 o) fl(z) =122 +12z — 1 d) f'(z) =92+ 10z — 5
e) f'(z) = 622 f) fl(z) =322 +4z—6 g) f'(z) =622 -4z +6
h) f'(z) = 92> + 6z +5 i) fl(z) =32 +12z -5

Zadanie 2. Pochodna iloczynu i ilorazu

a) fl(z) =322 —6z+1
d) f(z) =3V

b) f( ) z+1)2
e) f'(z) =

(z— 2)2

Zadanie 3. Wyznacz réwnanie stycznej w punkcie z

o flz)=1+%
f) f(z) = 6(2z — 1)2

a) y= 152 — 20 b) y =13z — 27 c) y=—-4z—9

d) y =4z —11 e) y=3zx—4 f) y=—Tz+1

g) y=—-2x—-2 h) y=3z-6 i) y=—-13z-11

D y=-92-9 k) y=—5x —12 I) y=—-16z—18

m) y=—-8zx—15 n) y=-12z -7 0) y=—-17x - 15

pP) y=9z q) y=—23z—23 r) y=8x—2

s) y =10z — 11 t) y=2z—-3 u) y =192 — 22

v) y=—-12z - 10 w) y=—22z — 32 X) y=Tx—2

y) y=—14z — 15 z) y=—4x —2 a) y=—bz

b) y=6z+1 c) y=9zx—4 d) y=3z—4

e) y=10x — 18 f) y=—-12z - 11 g)y=z—-3

h) y= —17z — 13

Zadanie 4. Wyznacz ekstrema lokalne

a) max wz = —3 (—37), min wz = b) max wz =1(24), min wz = €) max wz = —3 (44), min wa =
—2(—38) 5 (—40) 1(~20)

d) max wz = —3 (35), min wz =0(8) e) max waz =1(—1), min wz = f) max wz =1(-2), min wz =

2 (-2) 3 (-10)

g) max wz = —2 (—10), min wz = h) max w2 = —1(10), min wz =1(2) 1) max wz = 3 (145), min wz =
—1(-11) 6 (118)

j) max wa = —3(52), min wa = k) max wz = —1(20), min wz = ) max wa =1(6), min wz =3 (—2)
1(-12) 3 (—44)

m) max waz = —1(18), min wa = n) max wz =0 (6), min wz =1 (5) 0) max wz = —2 (—14), min wz =
3 (—46) —1(-15)

p) max wz = —2 (18), min wz = q) max wz = —2 (6), min wz = r) max wz =0 (—8), min wz =
1(-9) 0(-2) 3 (—35)

s) max wz = —2 (—6), min wz = t) max wz =1(15), min wa = u) max wz = —3 (6), min wz =
—1(=7) 4 (-12) -1(-2)

V) max wz =0 (—4), min wz = w) max wz = —3 (—31), min wz = x) max w =1 (10), min wz = 3 (2)

1(-5) —2(-32)

5L|\14\1/§£(HWP‘TOCEOdEa i (51)kq1|nin we=0(2) z) max we=-2(14), min we=0(6) a) max wz=0(4), min wa :pf?t}ﬁdna



b) max wz =1 (10), min wz =
5 (—54)
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