
LICEUM — ROZSZERZENIE KLASA III

Równania trygonometryczne
Równania i nierówności trygonometryczne w przedziale i w zbiorze liczb rzeczywistych.
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PRZYPOMNIENIE

Rozwiązania podstawowe ( ): ; 
; .

1 Rozwiąż równanie w przedziale

a) b)

c) d)

e) f)

2 Rozwiąż równanie w zbiorze liczb rzeczywistych

a) b)

c) d)

e) f)

3 Nierówności trygonometryczne w

a) b)

k ∈ Z sinx = sinα ⟺ x = α + 2kπ ∨ x = π − α + 2kπ cosx =

cosα ⟺ x = ±α + 2kπ tg x = tgα ⟺ x = α + kπ

⟨0, 2π)

sinx = ​

2
1 cosx = − ​

2
​2

tg x = ​3 2 sinx + 1 = 0

cosx = 0 sin 2x = 1

2 cosx − ​ =3 0 sin x −2 sinx = 0

2 sin x −2 1 = 0 sinx = cosx

2 cos x +2 cosx − 1 = 0 sinx cosx = 0

⟨0, 2π)

sinx > ​2
1 cosx ≤ ​2

1

ALLMATH · Równania trygonometryczne rownania-trygonometryczne



Odpowiedzi — Równania trygonometryczne
Zadanie 1. Rozwiąż równanie w przedziale 

a) b) c)

d) e) f)

Zadanie 2. Rozwiąż równanie w zbiorze liczb rzeczywistych
a) b) c)

d) e) f)

Zadanie 3. Nierówności trygonometryczne w 

a) b)

⟨0, 2π)

x = ​ ∨6
π x = ​6

5π x = ​ ∨4
3π x = ​4

5π x = ​ ∨3
π x = ​3

4π

x = ​ ∨6
7π x = ​6

11π x = ​ ∨2
π x = ​2

3π x = ​ ∨4
π x = 4

5π

x = ± +6
π 2kπ x = kπ ∨ x = ​ +2

π 2kπ x = ​ +4
π

​2
kπ

x = ​ +4
π kπ x = ± ​ +3

π 2kπ ∨ x = π + 2kπ x = ​2
kπ

⟨0, 2π)

x ∈ ​, ​( 6
π

6
5π ) x ∈ ​, ​⟨ 3

π
3

5π ⟩
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